AMPLIACION DE GEOMETRIA Examen Septiembre 5 de Septiembre de 2.002

Apellidos Nombre

Ejercicio 1. (Los dos apartados son independientes.)

(1) Consideremos la rectaiaf que pasa por dos puntdsy B; como en el dibujo siguiente.
A B

Describir un procedimiento para calcular el punto medio; usadl@orente escuadra y carta-
bon. Justificarlo; esto es, enunciar los resultados que permiten utiliz&atedmanterior.
(2) Consideremos el planB;(R) en el que se ha fijado un sistema de referencia, glefa
rectax = 0y la dnica de ecuabn xf — XpX1 — XoX2 = 0. Con estos datos, la aplicani
f: L — L dada por
f(P) =polo(P)NL
es una homograd. Consideremos tan#n el sistema de referen@a L dado por
R = {(1: 0:0), (1: 1: 0); (O: 1: O))}.

Calcular la clase-matriz dé respecto dék y demostrar qud es involutiva.

Ejercicio 2. Consideremos la familia de &dricas erR3, de ecuadin
QX2 —Z 4+ x+y+z+rx+y+2=0, 1reR

(1) ¢Cuantas cadricas degeneradas hay en la familia? Clasificarlas.

(2) ¢Eselplana : x + y 4+ z = 0 tangente a todas lasadricas no degeneradas de la familia?
(3) Clasificar(Q,)~ para cada valor dg.

(4) Sin hacer élculos,clasificar las cadricasQ);,.

(5) Calcular los centros y ejes de cada una de lasliccas no degeneradas de la familia.

Ejercicio 3.
(1) SeaQ una ®nica afn no degenerada déR?. Defina el concepto de Bmota deQ. Deduzca,
sedin seaV(Qx), €l numero de astotas deQ.
(2) Calcule las ecuaciones de las@as que tienen la adotax = 1y el foco(0, 0).
(3) Verifique que la ecuadi 1—2x — 2y + 2x%+2xy = 0 es de unaanica del apartado anterior,
hallando sus astotas y sus focos.

Baremo: Ejercicio 1, 3 puntos; ejercicio 2, 3.5 puntos; ejercicio 3, 3.5 puntos.



