AMPLIACION DE GEOMETRIA Examen final 8-9-05

Apellidos Nombre

Ejercicio 1 (Valor: 2 puntos)

En el espacio proyectivo real tridimensional P5(R) se consideran los puntos de coor-
denadas P, = (=2 : 0:2:0), P, =(-2:-1:2:0), P =(-4:-1:4:0)y
Py =(—12:—-1:12:0). Se pide:
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Ejercicio 2 (Valor: 2 puntos)
Se considera el siguiente dibujo como una parte del plano afin
Dados tres puntos P;Q;R construir S con PQRS = 1/2

Ejercicio 3 (Valor: 3 puntos)

A) Consideremos la hipérbola de ecuacién zy = 1. Calcular sus ejes y sus vértices.
Compruebe que la recta tangente a la hipérbola en cada uno de los vértices es perpendicular
al eje al que pertenece dicho vértice. Hacer un dibujo explicativo.

B) Como aplicacién del hecho anterior, calcular la ecuacién de la hipérbola de vértices
A=(2,0)y B=(0,2), que pasa por el punto C' = (3, —2)

Ejercicio 4 (Valor: 3 puntos)

Se considera la familia de cuddricas afines reales:
Qr:z? =4y +202—-1=0
Se pide:

e Clasificar @ segun los valores de A € R. jAlguna es de revolucién?

e Hallar los centros, planos principales y ejes, cuando existan, para todas las cuadricas
Q) de la familia.

e Clasificar la cénica afin resultante de cortar la cuddrica afin @y (para A = 0), con el
plano y = z. Hallar su centro y focos. Para esto tultimo, se pide hallar los puntos
ciclicos de la cénica, las tangentes desde ellos, cuyos puntos de corte definen los focos.



